Linearna funkcija

Definicija

Linearna funkcija 7:'/R—R je definirana s predpisom f(x) = kx+n; Kk,
neRr.

k...smerni koeficient

n...zaCetna vrednost

Df ’ Zf
Definicijsko obmocje linearne funkcije so vsa realna Stevila.

Zaloga vrednosti so vsa realna Stevila, Ce je k # 0, za k = 0 pa je
zaloga vrednosti le realno Stevilo n.

Oblike enacbe premice
Eksplicitna: ¥ =+n
Implicitna: ==H=Sl==H
a in b nista hkrati enaka 0

Bt SE
Odsekovna: 77272

Lastnosti

e Zacetna vrednost f(0) = n doloCa presecCiSCe grafa linearne
funkcije z ordinatno osjo.
PO E Tl i
¢ Diferencni kolicnik linearne funkcije je e
e Ce je k > 0, je funkcija narascajoca, ¢e je k < 0, ]e funkcija
padajoca, Ce je k = 0, je funkcija konstantna.

e Ni¢la linearne funkcije 71 ==+
katero je f(x) = 0.

je vrednost spremenljivke x, za




Graf

Graf linearne funkcije je premica, podana z enacbo ¥ =*+n,

k>0
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Posebnosti

Enacba premice skozi tocki A% in B%%) je:

——Ss
Premici z enacbama Y =%X*% jn Y= gta vzporedni natanko takrat, ko
je k=% in pravoketni natanko takrat, ko je K %=1,




Kvadratna funkcija

Definicija

Kvadratna funkcija 7:R—>R je definirana s predpisom
et ==X
a...vodilni koeficient

b...koeficient linearnega clena
c...svobodni ali prosti clen

Df’ Zf
Definicijsko obmocje je mnoZica vseh realnih Stevil.

Zaloga vrednosti je za a > 0 interval 4+ ter 7a
a < 0 interval (-4 , kjer je (p,q) teme dane parabole.




Graf Graf kvadratne funkcije je parabola, podana
Yy=er bt

a>0 a<0

7 enacbo







Oblike kvadratne funkcije

7o == ic
abcaRRa=€

Splosna:

Temenska: 7-X=<2<#P > e

apaga=€
T(p,q)...teme parabole

Nicelna: S

X1, X2...NiCli kvadratne funkcije

Eksponentna funkcija




Definicija

Eksponentna funkcija 7:R>IR je definirana s predpisom

L cHafZr= (a...osnova eksponentne funkcije)

lhazf

Definicijsko obmocje je mnoZica vseh realnih Stevil.
Zaloga vrednosti je mnoZica vseh pozitivnih realnih Stevil.

Lastnosti

¢ Graf funkcije gre skozi tocko T(0,1) (f(0) = 1).

e Funkcija je povsod pozitivna (*=FR/¥=C),

e Za a>1 je funkcija narascajoCa, za 0<a<l pa je funkcija
padajoca.

¢ Funkcija je navzgor neomejena, navzdol pa omejena z
vrednostjo 0 (asimptota y = 0).

Graf

X
Graf eksponentne funkcije je krivulja, podana z enacbo y =da :

a>1
, O<a<1

Logaritemska funkcija



Definicija
Logaritemska funkcija 7R—IR je definirana s predpisom

fkw

a...osnova logaritemske funkcije, x...logaritmand

Dfs Zf

Definicijsko obmocje je mnozica vseh pozitivnih realnih Stevil.
Z aloga vrednosti je mnozica vseh realnih Stevil.

Lastnosti
o 7M1 =km1=€ fnkcija ima niclo pri x=1).
° fa Tz a3
Za a>1 je funkcija narascajoca.
(e - —= = =W — =
Za 0<a<1 je funkcija padajoca.

Funkcija je navzgor in navzdol neomejena.

Graf logaritemske funkcije je krivulja, podana z
enacbo ¥ & X,
a>1

S 0<a<l

Kotne funkcije



Definicija

Sinus kota x je ordinata toCke A, v kateri
gibljivi krak kota x seka enotsko kroznico.

s
N

Definicija

Kosinus kota x je abscisa tocke A, v Kkateri
gibljivi krak kota x seka enotsko kroznico.

h
0 cosx 1

Df’ Zf

Definicijsko realna

Stevila.

obmocje so vsa

Zaloga vrednosti je interval [ L 1} .

Df) Zf

Definicijsko obmocje so vsa realna Stevila.

Zaloga vrednosti je interval [' 1’1} .

Graf Graf
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Lastnosti Lastnosti
e Je periodicna funkcija z osnovno
periodo 21t ¢ Je periodicna funkcija z osnovno periodo
s (P e T == =V A — 21t
e Jeliha funkcija (SFh ¥ ==S ( o )g'
e Je pozitivna za kote v prvem in| ® Jesoda funkcija (" ).

drugem kvadrantu in negativna za

e Je pozitivna za kote v prvem in Cetrtem

kote v tretjem in Cetrtem kvadrantu in negativna za kote v drugem
kvadrantu. in tretjem kvadrantu.
e Nidle: XKt k&2 =Lt le=
T _ e Nicle: 2
x—=-lkorls= - —
e Maksimumi: =2 e Maksimumi: X—2% k&=
N . X:E-IZIEZSZ}‘IQ_ e Minimumi: x=—=rilar i
¢ Minimumi: =2 ¢ Je omejena funkcija, navzgor z vrednostjo
e Je omejena funkcija, navzgor z 1 in navzdol z vrednostjo —1.
vrednostjo 1 in navzdol z vrednostjo
—1.
Definicija Definicija




Tangens kota x je ordinata tocke B, v

kateri nosilka gibljivega kraka kota x seka

tangento na enotsko kroznico v tocki (1,0).
L B

tgx

Kotangens kota x je abscisa tocke B, v kateri
nosilka gibljivega kraka kota x seka tangento na
enotsko kroznico v tocki (0,1).

1 ctgx B

Df’ Zf

Definirana je za vsa realna Stevila, razen v
polih.
Zaloga vrednosti so vsa realna Stevila.

Df) Zf

Definirana je za vsa realna Stevila, razen v polih.
Zaloga vrednosti so vsa realna Stevila.

Graf Graf
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Lastnosti Lastnosti

e Je periodicna z osnovno periodo 7 (

e Je liha funkcija (&~ =),

e Je pozitivha za kote v prvem in
tretjem kvadrantu in negativna za
kote v drugem in Ccetrtem
kvadrantu.

e Nidle: X7 k&2

=Z e le=

e Polii =2

e Je narascajoca funkcija na vsem
definicijskem obmocju.

e Je neomejena funkcija.

e Je periodicna z osnovno periodo & (
et =
).

e Je liha funkcija (¥ =

e Je pozitivna za kote v prvem in tretjem
kvadrantu in negativna za kote v drugem
in ¢etrtem kvadrantu.

xzzzillgzrlé

¢ Nicle: 2

e Poli: x=krg keZ

e Je padajoca funkcija
definicijskem obmocju.

e Je neomejena funkcija.

na vsem

Polinomi

10




Definicija

Polinom je funkcija PR—>IR definirana s predpisom
IREF A& TR TN
a,...vodilni koeficient

do...konstantni clen (zaCetna vrednost polinoma)
n...stopnja polinoma

Lastnosti
e Polinom ni omejena funkcija.
e Ni periodic¢na funkcija.
e Na nekaterih podintervalih je padajoca, na drugih narascajoca
funkcija.
e Nekateri polinomi so lihe, drugi sode funkcije, nekateri pa niti
sode niti lihe funkcije.

Graf

Graf polinoma je nepretrgana krivulja, ki seka abscisno os v
niclah lihe stopnje (spremeni predznak).
V niclah sode stopnje se dotakne abscisne osi (ohrani predznak).

Vedenje polinoma dalec od izhodisca doloca vodilni ¢len 8.5

x=3: nicla lihe stopnje

-5 -4 -3 -2 -1 1 2 4 5
. . . . . 1 . . . . .
»=—1: nicla =zode stopnje 12 . . . . .
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Polinomi-posebnosti

Polinoma sta enaka, Ce sta enake stopnje in se ujemata v vseh
istoleznih koeficientih.

Osnovni izrek o deljenju polinomov:

PSPk

k(x)...kolicnik
r(x)...ostanek

Osnovni izrek algebre:
Vsak nekonstanten polinom s kompleksnimi koeficienti imvsaj
eno kompleksno niclo.

Posledice:
Kompleksne nicle polinoma z realnimi koeficienti nastopajo
v konjugiranih parih.

Polinom lihe stopnje z realnimi koeficienti ima vsaj eno
realno niclo.

Polinom n — te stopnje ima n nicel.

gt d >

C

Ce je racionalno Stevilo d ni¢la polinoma p(x), potem c deli
prosti Clen ap, d pa vodilni koeficient a,.
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Racionalne funkcije

Definicija

4
Racionalna funkcija je kolicnik polinomov p in q.
p in q nimata skupnih nicel, q(x) ni identicno enak 0.

Lastnosti

¢ Definicijsko obmocje so vsa realna Stevila razen nicel polinoma
q(x).
¢ Nicle racionalne funkcije so nicle Stevca.
¢ Poli racionalne funkcije so nicle imenovalca.
(V vsakem polu ima graf racionalne funkcije navpi¢no asimptoto.)

Graf

Racionalna funkcija spremeni predznak le v niclah ali polih lihe
stopnje.
Vedenje v neskoncnosti:

Naj bo £PF ATt |, <F<LSEER Tk

a) n<m = y=0 vodoravna asimptota grafa racionalne funkcije
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Yy ="
b) n=m = b, vodoravna asimptota grafa racionalne funkcije
c) n>m = Stevec p delimo z imenovalcem q

AT Pk

Krivulja y = k(x) je asimptota grafa racionalne funkcije.
(y = k(x) je premica = posevna asimptota grafa racionalne funkcije f.

yg=1: vodoravna asimptota

\

3 2 1 i 2 3 a4 5 6
: : - +—1 #=2: nicla sode stopnje

- —2

- —3

1—4 #=1: pol sode stopnje.
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112

118

y=x: posevna asimptota

-8 -8 -6 -4

¥»=—2: nicla lihe stopnje

x=3: pol lihe . stopnje
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